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Soluţie 

1. a) ( ) 3

2
2 , 0f x x x

x
′ = + ∀ > . 

b) Ecuaţia tangentei la graficul unei funcţii în punctul ( )( )0 0,M x f x  este ( ) ( )( )0 0 0:d y f x f x x x′− = − . 

Pentru 0 1x = , ( )0 0f x =  şi ( )1 4f ′ = . Deci ecuaţia tangentei la fG  în punctul ( )1,0 fA G∈  este 

( ): 4 1 : 4 4 0d y x d x y= − ⇒ − − = . 

c) Avem 
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1
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( ) 1
lim lim 2 lim 1 2.

x x x

x
f x x

x x x→+∞ →+∞ →+∞

 + ′   = = + = 
   

2. a) ( ) ( ) ( )1
ln 1 , 0F x x x f x x

x
′′ = − = − = ∀ > F⇒  este o primitivă a funcţiei f . 

b) ( ) ( )
( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )
2 22 2 2F primitivă 

1 1 1

2 ln 2 1

2 2F x f x

F x
F x f x dx F x F x dx

⇒

′ =

− −
′⋅ = ⋅ = =∫ ∫ . 

c) Pentru orice [ ]1,x e∈  rezultă că ln 1x x≤ ≤ . Deci ( ) [ ]ln 0, 1, .F x x x x e= − ≥ ∀ ∈  

Aria cerută va fi egală cu ( ) ( ) ( )
1 1

Aria ln
e e

F F x dx x x dxΓ = = −∫ ∫
2 3
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e −= . 
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