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 Soluţii 
1.a) Funcţia f este continuă pe [ )0,∞ , deci nu va avea asimptote verticale. Cum ( )lim 2,
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dreapta 2y = este asimptota orizontală spre ∞ . 

   b) Demonstrăm inductiv că 1,nx n> ∀ ∈ . Apoi, 
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deci şirul este descrescător. 

Astfel şirul este convergent şi folosind recurenţa rezultă concluzia. 

  c) 1 1 1n n ny y x+ +− = − , deci şirul ( )ny este crescător. Avem ( ) 1 1
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de unde 0 1 1
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≤ + ∑ − ≤ + ∑ < , deci şirul este şi mărginit superior. 

2.a) Avem că ( ) ( )2 2
0 0

1 cos sin 1.
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  b) ( ) ( ) 2
0 1 cos sinxF x x t dt x x x= + = +∫ ,de unde rezultă că F este o funcţie pară. 

  c) Dacă ( ) ( )1 2
0 010 , atunci 02
x x

x x f t dt f t dt≤ < ≤ ≤∫ ∫ deoarece f este pozitivă, deci F este crescătoare  

  pe [ )0, .∞ Cum F este o funcţie pară , rezultă că F  este descrescătoare pe ( ], 0 .−∞  

 
 
 
 


