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Solutie
1.a) f este continua pe (O, 1] deoarece, pe acest interval, se obtine prin operatii cu functii continue. Cum
.7 - 0 LT - . L
Xxsin— s|x| si I|m|x| =0, rezultd limxsin—=0.Deci lim f (x) =0=f (O) Prin urmare f este continua si
X X-0 Xx-0 X x\0

in 0. Rezulta ca f este continua pe [0,1].
b) f este derivabila pe (O, 1] deoarece, pe acest interval, este produs de functii derivabile.

o f(x)=f(0) - o
Intrucét limita [im——-———2=|imsin— nuexisti, f nu este derivabila in 0.
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c) Ecuatiase scrie g(x) =0, unde g[nil} ~ R, g(x)=f(x)-cos’t. Cum g este continua,
X

+1'n

g(ij=(—1)n+2 si g[i)z(—l)”ﬂ, rezulta ca functia g se anuleaza in cel putin un punct din [ilj
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2.) flf(\/;)dxz J'lln(1+ x)dx=x|n(1+x)1 —lidx =In2 x| +n(1 +x)1 =2In2 .
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b)!g(x)dx-!xarctgxdx-}[(; arctgxdx =3 —Elmdx =3 _E(X —arctgx) 0°1 o
- o i X 23
c) Consideram functia ¢ = f —g. Atunci: ¢'(x) =—— —arctgx i ¢'(x) =~ -
1+ X (l+ XZ)

Deoarece ¢' (x) <0, rezulta ca ¢’ este descrescitoare, deci x= 0= ¢'(x)<¢'(0) = ¢' (x)<0.
Prin urmare ¢ este descrescitoare, de unde x= 0= ¢(x)<¢(0) = ¢ (x)<0= f(x)< g(x).
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Caatare aria cautati este A:I(g(x) - (x))dx = -
0
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