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Solutie
1. a) Avem f'(x) =3x* -3, f'(x) =0 = XD{- ZL]} si urmitorul tabel de variatie al functiei f:

X -1 1
f'(X) +++ 0 --- 0 +++
f(x) / Ny /

Din tabelul de variatie rezulta ca —1 si 1 sunt punctele de extrem ale functiei f.

b) Deoarece f este continua, f (1) =-2<m si lim f (x) = +co, rezulta ca ecuatiaare solutie in multimea

(1,00) . Cum f este strict crescatoare pe(1, o) , rezulta ca f esteinjectiva pe(L ), deci solutia este unica.

c) Deoarece g(x) = f2(x) =x° -6x* +9x%, rezulta g'(x) =6x> —24x> +18x, de undeg"(x) = 30x* - 72x* +18

Pentru arezolvaecua;iag’(x) =0, notim x? =t si rezulta 6(5t2 -12t +3) =0care are solutiile

12++/84
0

1
ca g are patru puncte de inflexiune.

2.) lim f (x)=lim f (x) = f (0)= f continua i 0. Rezulta f este continua pe R . f continua pe R = f
x/'0 x\0

12 = . Deci ecua;iag'(x) =0 are solutiilex,/t ,i\/g . Tinand cont de semnul functiei g*, rezulta

admite primitive pe R..
b) [ xe*dx =" (x~1) +C , iar [ sinxc = ~cosx +C.
N . . e*(x-1) +c, x<0
Deci o primitiva afunctiei f vafi deforma F(x) = .
—cosx+c,, x>0
Din conditia de continuitate alui F rezulta ¢, =c, =F (0) +1=0.
c) Deoarece F este o primitiva alui f, rezulté_[ f (t)dt=F(X) ~F(0), deci limitade calculat este
0
imEX) ~F(0)
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. Curegulalui I'Hospital: lim F(x)
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