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Solutie
1) lim(f (x9() :o%:o.

W2
b) f este derivabilasi f'(x) = (1_)(2)2 [xJ R. Tinand cont de semnul derivatei, rezulta ca — 1 este punct de
1+x
minim local, iar 1 este punct de maxim local.
2
c) Consideram functia h: R - R, h(x) = f (X) —g(x) . Rezultd h'(x) = —(X—Z)z. Deoarece
1+x

h'(X)<0,0% (® ), rezultici hestedescrescitoare pe (0,) . Deci

<arctgx, 0X1 (8, )

h(x) <h(0),0%0 (8, )= h(x)<0,0% (& ):1+sz

2.a) Functiaf este continua pe [0,1], deci este integrabila pe acest interval. Functia g:[1,2] - R,g(x) =xInx
este continua, deci este integrabila pe [1,2] . Deoarece f (x)=g(x),0% [12]\{1} , rezultd ci f esteintegrabila
pe [1,2] . Fiind integrabila pe [0,1] si pe [12] , rezulta f integrabila pe[0,2].

b) Fie F o primitiva afunctiei ¢:[Lo) - R, ¢(t) =tInt. Atunci: jtlntdt:F(x)—F(l).
1

X
Itlntdt
Rezulti lim2
XN\l

i FO-F@

= =F4(2) . Deoarece F4(1) =¢#(1) =0 rezulta ca limitaeste egala cu 0.
x-1 xx x-1

c) Aratim ci exista a0[0,t) si bO(t,2] astfel incat

ot—yT

{ (x) = 1 (x)cx=(b-a) f (1), ahca

b a Y
[ F(x)abc=bf (t) = [ £ (x)ax ~af (t). Consideram functia 9:[0,2] ~ &, g(y) = [ f (x)ax ~yf (t). Avem
0 0

0
9'(y)="f(y)-f(t), decarece f estestrict crescitoare, deci g este strict descrescatoare pe [0,t] si strict

crescatoare pe [t,2]. Aceasta garanteazi existenta numerelor asi b.
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