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Solutie
la) f'(x)=1+ X —#0, 0K R si £'(0)>0, deci f' are semn constant pozitiv. Astfel f este strict
1+x
(x2+1)—x2 1
crescitoare, continua, lim f (x)=co si lim f(x)= lim = lim =0, deunde
2
X
concluzia
, 1 .
b) Cum g'(x) = rezultd relatia ceruta.
V1+x2

1
¢) Fiefunctia ¢:R - R,@#(X) = g(X) —X. Rezulta ¢'(X) =(1+ XZ) 2 1. Deoarece ¢'(x)<0,X R rezulta

@ strict descrescitoare pe R . Prin urmare, pentru orice X > 0rezultd ¢(x) <¢(0). Cum #(0) =0, se obtine
inegalitatea ceruta.
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2.2) Tntr-adevar f este derivabila si f(0) = (1) =0, iar [ f (x)dx=X? 3+l ;=0
0

2

1
b) Deoarece f (x) =ax® +bx® +cx +d,a 20, rezults If(x)dX:%+g +% +d si
0

f(0)=d,f() =a+b+c +d . Prinurmare, conditia f [JM este echivalenti cu

a+b+c=0 3a a
a b c ,deunde: alR,& O,r- —, —,dJ R . Rezulta
2737270 2 2

f(x) =ax —3—2ax2 +gx +d,a0R, a 0,dJ R.Atunci f(%}ﬂ = 1(0).

1
¢) Aplicam teorema de medie: exista ¢[1(0,1) astfel incat If(x)dx= f(c) .Rezulti f (c) = f(0) si f(c) = f(1).
0

Conform teoreme Iui Rolle, exista a [0(0,c) si B0(c,1) astfel incét f'(a)=0, f'(B) =0.
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