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 Soluţie 
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b) Cum 
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  rezultă relaţia cerută. 

c) Fie funcţia :ϕ → , ( ) ( )x g x xϕ = − . Rezultă ( )
1

2 2( ) 1 1x xϕ
−

′ = + − . Deoarece ( ) 0,x xϕ ′ < ∀ ∈  rezultă 

ϕ strict descrescătoare pe . Prin urmare, pentru orice 0x > rezultă ( ) (0)xϕ ϕ< . Cum (0) 0ϕ = , se obţine 
inegalitatea cerută. 

2.a) Într-adevăr f este derivabilă şi  (0) (1) 0f f= = , iar
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b) Deoarece 3 2( ) , 0f x ax bx cx d a= + + + ≠ , rezultă 
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c) Aplicăm teorema de medie: există ( )0,1c ∈ astfel încât 
1

0

( ) ( )f x dx f c=∫ .Rezultă ( ) (0)f c f=  şi ( ) (1)f c f= . 

Conform teoremei lui Rolle, există (0, )cα ∈  şi ( ,1)cβ ∈  astfel încât ( ) 0, ( ) 0f fα β′ ′= = . 
 
 


