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1.a) ( ) ( )2
1

2 0, 0,f x x x
x

′ = + > ∀ ∈ ∞ .  

b) Cum ( )1 1
1 1 1 0n n n

f f
e e

   ⋅ = − ⋅ <      
 şi  f este continuă rezultă că ecuaţia ( ) 0nf x = are cel puţin o rădăcină 
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. Cum nf  este strict crescătoare, rădăcina este unică. 

c) Folosind de două ori regula lui l'Hospital: 
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2. a) Considerăm funcţiile, [ ]: 2 ,0g π− →  , ( ) 3g x x= şi ( ): 0,H ∞ → ,  [ ]: 0,2h π → , ( ) 1 sinh x x= + . 

Deoarece ( ) ( ) [ ] { }, 2 ,0 \ 0f x g x x π= ∀ ∈ − şi g este integrabilă pe [ ]2 ,0π−  rezultă f integrabilă pe [ ]2 ,0π− .  

Analog, deoarece ( ) ( ) [ ], 0,2f x h x x π= ∀ ∈ şi h este integrabilă pe [ ]0,2π  rezultă f integrabilă pe [ ]0,2π .  

Prin urmare f este integrabilă pe [ ] [ ] [ ]2 ,0 0,2 2 ,2π π π π− ∪ = − . 
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