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Solutie

1. a) Prin inductie demonstram ci, pentruoricenON", f,,;(X) =2""e® X1 R Intr-adevar

f1(x) = f§(x) =26** .Presupunem ca f,(x)=2"€** si rezulti c f,,4(x) = 2""*e*. Pentru n =3rezulta
fo(x) =8>, 0K R

b) Decarece lim f,(x)= lim 2"e* =0rezulta ca axaOx este asimptota orizontal

X—- —00 X -5 —00
. o ox (X)L 2ne s .
spre —eo. Cum lim f,(x)= lim 2" =wsi lim = lim = oo rezulti ca f,, nu are ate asimptote.
X — 00 X — 00 X—0 X X—00 X
- fla)+f(a)+..+f(a) _ . 2 +2%e” 4. 427" 142427 4. 42" 2"
) lim 1(2)* f2(a) n ): lim =lim =lim =1
n-e 1:n+1(a) n- oo 2Mlg?a n— o 2" noew 2N

2. @) Functiaf este continua pe intervalul (0, oo) deoarece pe acest interva f este produs de functii continue. Deoarece

2
lim f (x) = lim xIn?x = imITX _o = ¢ (0), f este continua in 0. Rezulta f continua pe [0,e0) si prin urmare
X0 X0 o 1

X

este integrabila pe[0,1].
b) Deoarece functia F :[0,») - R, F(t) :Itlf (x)dx este continua, avem I;f (x)dx=F(0) =!i\rr(|)F(t). Cum
1

1 2 2 2 2 2 2

1 1
'[xlnz sax=| X2 x =X inx+ X M=l -Lin2t oL —t—, rezulta ca j f (x)dx =
) 2 2 4t 2 2 4 4 0

el, »1 el el 1 e
0) L;In2; x:L;(—Inx)zdx :L;In2 xdx :§In3x1
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