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  Soluţie 

1.a) 3( ) 3 2,  (0) 2,  (0) 5xf x e f f′ ′= + = = , deci ecuaţia cerută este 2 5y x− = . 

  b) ( ) 0  strict crescãtoare  injectivãf x f f′ > ⇒ ⇒ . lim ( ) , lim ,   continuã  surjectivã
x x

f x f f
→∞ →−∞

= ∞ =−∞ ⇒ . 

 Deci  este bijectivã  inversabilãf f⇒ . 
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 2.a) 
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sin cos

0
a xdx xπ π

π π
= = − =∫ . 

  b) Arătăm inductiv că 10 , 0n na a n+≤ ≤ ∀ ≥ . Cum 1 0
2

0 1a a
π

≤ = ≤ = , presupunând că 1 00 ... 1n na a a−≤ ≤ ≤ ≤ =  

  rezultă [ ]0 sin 1, 0, nx x aπ≤ ≤ ∀ ∈ , deci 1

0 0

0 sin .
n na a

n na xdx dx aπ+≤ = ≤ =∫ ∫  Deci ( )n n
a este monoton şi mărginit. 

  c) Dacă  0( )n na ≥  convergent către = lim n
n

x a
→∞

, atunci obţinem, prin trecere la limită,
0

= sin
x

x tdtπ∫ .  

  Fie 
0

: ,  ( ) sin
x

g g x x tdtπ→ = − ∫ . Avem (0) 0g = şi ( ) 1 sin 0 0g x x xπ′ = − ≥ ⇒ =  este soluţie unică. 

 
 


