Kombinatorika

1. Oldd meg a  
[image: image1.wmf]810
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2. Számítsd ki a 
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 összeget!

3. Számítsd ki: 
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4. Oldd meg a 
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  egyenlőtlenséget, ha 
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 természetes szám!

5. Egy osztályban 22 tanuló van, ebből 12 lány. Határozd meg hányféleképpen választhatunk ki egy 3 lányból és 2 fiúból álló bizottságot ebből az osztályból!
6. Igazold, hogy 
[image: image6.wmf]233
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 esetén!
7. Határozd meg az 
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 halmaz azon 5 elemű részhalmazainak számát, amelyek pontosan két páros számot tartalmaznak!
8. Egy osztály 25 tanulója közül 13 lány. Hányféleképpen választhatunk ki egy 3 lányból és 2 fiúból álló bizottságot?
9. Határozd meg az  
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 egyenlőtlenségrendszer megoldásainak számát!
10. Határozd meg az 
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  számot úgy, hogy fennálljon a  
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11. Határozd meg az 
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12. Határozd meg a  
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 természetes számot úgy, hogy fennálljon a 
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13. Határozd meg az 
[image: image16.wmf]x
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14. Számítsd ki: 
[image: image18.wmf]10
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15. Számítsd ki: 
[image: image19.wmf]33
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16. Határozd meg az 
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 értékét, ha 
[image: image21.wmf]12
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17. Számítsd ki:  
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18. Igazold, hogy 
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19. Igazold, hogy 
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 természetes szám esetén!
20. Számítsd ki: 
[image: image26.wmf]322
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21. Számítsd ki a 8 oldalú konvex sokszög átlóinak számát!
22. Számítsd ki: 
[image: image27.wmf]02416

16161616

.

CCCC

++++

K


23. Határozd meg azon 
[image: image28.wmf]n

 természetes számokat, amelyekre fennáll a 
[image: image29.wmf]35
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24. Az  
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 halmaz hány eleme osztható 7-tel?
25. Számítsd ki: 
[image: image31.wmf]33
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26. Számítsd ki az 
[image: image32.wmf]02468
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 számot!
27. Határozd meg azon 
[image: image33.wmf]n

 természetes számokat, amelyekre 
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28. Számítsd ki: 
[image: image35.wmf]32
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29. Hány olyan háromelemű részhalmaza van az 
[image: image36.wmf]{
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 halmaznak, amely legalább egy páros számot tartalmaz?
30. Igazold, hogy 7 osztja a 
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 számot minden 
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Newton binomiális tétele
1. Határozd meg a 
[image: image39.wmf]10
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 kifejtésében szereplő irracionális tagok számát!
2. Határozd meg az 
[image: image40.wmf]0

a

>

 számot, ha a  
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 kifejtésében a középső tag 
[image: image42.wmf]1848.


3. Határozd meg az 
[image: image43.wmf]9
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 kifejtésének azt a tagját, amely nem tartalmazza 
[image: image44.wmf]x

-et!
4. Határozd meg a 
[image: image45.wmf](
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 kifejtésében szereplő racionális tagok számát!
5. Határozd meg a 
[image: image46.wmf]100
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 kifejtésében szereplő racionális tagok számát!
6. Határozd meg az 
[image: image47.wmf](
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 kifejtés irracionális tagjainak számát!
7. Határozd meg a 
[image: image48.wmf]3
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 kifejtésben azt a tagot, amelyben az  x és y hatványa megegyezik!
8. Az 
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 kifejtés hányadik tagja tartalmazza az 
[image: image51.wmf]4
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 hatványt?
9. Határozd meg a 
[image: image52.wmf]200
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 kifejtés 
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10. A 
[image: image55.wmf](
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 kifejtés binomiális együtthatóinak összege 32. Határozd meg a kifejtés negyedik tagját!
11. Határozd meg a 
[image: image56.wmf]6
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   kifejtésének 
[image: image57.wmf]x

-től független tagját!
12. Számítsd ki az 
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 kifejtés racionális tagjainak összegét!
13. Az 
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 kifejtés hány tagja osztható 14-gyel?
Valószínűség

1. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a kétjegyű számok halmazából kiválasztott  
[image: image60.wmf]ab

 szám esetén 
[image: image61.wmf]ab
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 legyen!
2. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a kétjegyű természetes számok halmazából kiválasztott szám teljes négyzet legyen!
3. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a háromjegyű természetes számok halmazából kiválasztott számnak pontosan két egyenlő számjegye legyen!
4. Hány különböző számjegyekből álló háromjegyű szám képezhető a 
[image: image62.wmf]2,4,6

 vagy 8 számjegyekkel?
5. Határozd meg azon 
[image: image63.wmf]{
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 függvények számát, amelyekre   
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6. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a kétjegyű számok halmazából kiválasztott  
[image: image65.wmf]ab

 szám esetén 
[image: image66.wmf]4
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 legyen!
7. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a 
[image: image67.wmf]{
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 halmazból kiválasztott két szám közül legalább az egyik prímszám legyen!
8. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a 
[image: image68.wmf]{
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0,1,2,...,9

 halmazból kiválasztott három számjegy mindegyike páros legyen!
9. Határozd meg annak a valószínűségét, hogy az első 
[image: image69.wmf]40

 természetes szám közül egyet kiválasztva, az ne tartalmazza a  7-es számjegyet!
10. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az 
[image: image70.wmf]{
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 halmazból kiválasztott szám tartalmazza  az 1-es számjegyet legalább egyszer!
11. Az 
[image: image71.wmf]{
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 halmaz nem üres részhalmazai közül véletlenszerűen kiválasztunk egyet. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy a kiválasztott részhalmaz minden eleme páratlan szám!
12. Az 
[image: image72.wmf]{
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 halmaz részhalmazai közül véletlenszerűen kiválasztunk egyet. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy a kiválasztott részhalmaznak három eleme van!
13. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy a 
[image: image73.wmf]{|,100}
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 halmaz véletlenszerűen kiválasztott eleme racionális szám legyen!
14. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az 
[image: image74.wmf]{
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 halmaz véletlenszerűen kiválasztott eleme osztható legyen 
[image: image75.wmf]5

-tel!
15. Számítsd ki annak valószínűégét, hogy egy véletlenszerűen kiválasztott háromjegyű természetes szám osztható 50-nel!
16. Adott az  
[image: image76.wmf]{1,2,3,4,5,6}
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 halmaz. Határozd meg annak a valószínűségét, hogy az. 
[image: image77.wmf]AA
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 Descartes-szorzat egy véletlenszerűen kiválasztott 
[image: image78.wmf](
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 eleme esetén 
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17. Adott az  
[image: image80.wmf]{1,2,3,4,5,6}
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 halmaz. Határozd meg annak a valószínűségét, hogy az. 
[image: image81.wmf]AA
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 Descartes-szorzat egy véletlenszerűen kiválasztott 
[image: image82.wmf](

)

,

ab

 eleme esetén  az 
[image: image83.wmf]a

 és 
[image: image84.wmf]b

 számok szorzata páratlan legyen!
18. Határozd meg annak valószínűségét, hogy egy véletlenszerűen kiválasztott négyjegyű szám osztható legyen 
[image: image85.wmf]9

-cel!
19. Adott az 
[image: image86.wmf]{
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 halmaz. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy a 
[image: image87.wmf]{
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 halmaz véletlenszerűen kiválasztott eleme racionális legyen!
20. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az 
[image: image88.wmf]56

 természetes szám osztóinak  halmazából kiválasztott szám osztható 
[image: image89.wmf]4

-gyel!
21. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az 
[image: image90.wmf]{
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 halmazból kiválasztott elem a 3 többszöröse!
22. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az 
[image: image91.wmf]{
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 halmazból kiválasztott elem osztható 
[image: image92.wmf]4

-gyel, de nem osztható 
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-cal!
23. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az  
[image: image94.wmf]{
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 halmaz valamely véletlenszerűen kiválasztott részhalmazának két eleme legyen!
24. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a háromjegyű természetes számok halmazából kiválasztott szám számjegyeinek összege 
[image: image95.wmf]4

.
25. Legyen 
[image: image96.wmf]M

 az 
[image: image97.wmf]{
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 halmazt  
[image: image98.wmf]{
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 halmazra leképező függvények halmaza. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy az 
[image: image99.wmf]M

 halmazból kiválasztott függvény injektív!
26. Határozd meg annak valószínűségét, hogy a páros kétjegyű számok halmazából kiválasztott szám osztható 4-gyel!
27. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy egy véletlenszerűen kiválasztott 
[image: image100.wmf]x

 számjegyre fennálljon az 
[image: image101.wmf](
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28. Határozd meg annak valószínűségét, hogy az 
[image: image102.wmf]{
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 halmazból kiválasztott elem osztható 
[image: image103.wmf]25

-tel!
29. Számítsd ki annak valószínűségét, hogy a kétjegyű természetes számok 
[image: image104.wmf]M

 halmazából kiválasztott szám mindkét számjegye páratlan!
30. Egy dobozban 49 golyó van. A golyók sorszámozva vannak 1-től  49-ig. Számítsd ki annak a valószínűségét, hogy  egy véletlenszerűen kihúzott golyó sorszáma teljes négyzet legyen!
31. 1-től  100-ig  hány természetes szám osztható 6-tal és 8-cal?
32. Mennyi  annak valószínűsége, hogy az 
[image: image105.wmf]{
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 halmaz véletlenszerűen kiválasztott eleme ne legyen osztható 7-tel?

33. Mennyi a valószínűsége annak, hogy egy 1 és 1000 közötti természetes szám teljes köb?
34. Mennyi a valószínűsége annak, hogy egy véletlenszerűen kiválasztott háromjegyű szám első számjegye prímszám legyen?
35. Mennyi a valószínűsége annak, hogy egy véletlenszerűen kiválasztott háromjegyű szám számjegyeinek szorzata páratlan?
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