Nem koordinatas vektorok

Ert. Az ABés CD vektorok ekvipolensek, ha az [AD]és [CB] szakaszok felezdpontjai

egybeesnek.
Azaz:Két vektor ekvipolens, ha ugyanaz az irdnyuk, irdnyitasuk és nagysaguk.

Jel: AB=CD
Tulajdonsag: AB=CD < ABDC paralelogramma

E_b_ o cC Miiveletek vektorokkal
Osszeadas haromszogszabély
Y A - a masodik vektor kezdépontjat az elsé vektor végpontjaba kell
helyezni
4 - az Osszegvektor az elsé kezdOpontjabol a masodik végpontjdba mutat
d < vektorsokszog-szabdly
T - a kovetkezd vektor kezddpontjat az el6z6 vektor végpontjaba kell
5 7 helyezni
1;% - az Osszegvektor az elsd kezddpontjabol az utolsd végpontjaba mutat
15
paralelogramma-szabdly
- k6z6s kezd6pontba helyezziik a vektorokat, majd paralelogrammat
szerkesztiink, melynek oldalai az eldbbi vektorok
- az Osszegvektor a kozds kezddpontbol kiinduld 4tl6 lesz, mint vektor
B
- Z-b Kiilonbség - k6z6s kezdOpontba helyezziik a vektorokat
A - a kiilonbség-vektor a végpontokat 6sszekdtd olyan vektor lesz, mely
a kisebbitendd(elsd) vektor felé mutat
A b C
24, . .
Vektor szorzasa szammal (skalarral): -nytjtas(zsugoritds) és esetleg irdnyitasvaltas
k-a  -ha k>0a vektor irdnya nem valtozik, csak a modulusza ‘k . Zz‘ =k-|a|
3 SIks N o -~ =
%if -ha k <0a vektor irdnya és a modulusza is valtozik ‘k : a‘ =—k|a|

Vektorok parhuzamossaga = vektorok kollinearitasa
Zz| |l; - ha egy egyenesen vannak, vagy tartéegyeneseik parhuzamosak

=}

=)

- matematikailag: ZI| |l; <3keR; a=k-b

A;B;C pontok kollinearitasa
(- haegyegyenesen vannak
- matematikailag:  ha AB| |[AC < 3keR’; AB=k-AC
4 vagy ha E‘| |R <3JkeR’; BC=k-AC
vagy ha AB| |BC <3keR'; AB=k BC



Koordinatas vektorok

v=xi+yj vagyrovidebbenirva v=(x;y)

Vektor modulusza = nagysaga: M = \/ x*+y°

Pont helyzetvektora
M (x; y) sikbeli pont helyzetvektora az OM = xi+y j = (x:y) vektor, ahol O az Origé.

Pont helyzetvektora formailag megyezik végpontjanak koordindtdival.
0M=xi+yj=(x;y) = M(x;y)

Miiveletek koordinatakkal adott vektorokkal

u(a;b) v(cid) = ﬁ+;:(a;b)+(c;d):(a+c;b+d) ﬁ—;:(a;b)—(c;d):(a—c;b—d)
k-u=k-(a;b)=(k-a;k-b), keR
Vektor modulusza u=(a;b) = M =+a’ +b*
Skalaris szorzat u-v= (a;b)-(c;d)=a-c+b-d = M . M -cosa , ahol « a két vektor szoge
Kétvektor szoge: kozos kezd6pontba kell helyezni a vektorokat, €s a kozrezart szogiik pedig a
ekkor: cosa = fl‘i = acth-d
‘qu‘ Na* +b* - +d
Parhuzamossag ﬁ| |\7=(a;b)| |(c;d) < ﬁ=§ (=k)
c
. . . - - a=k-c
ugyanis: u| |v <dkeR;, u=kv < (@b)=k-(c;d) < {b—k 4
Merdélegesség ulveuv=0ca-c+b-d=0
ugyanis: ulvea=90° < cosa=0< a-c+b~d=‘ﬁ‘-‘;‘-cosa:0
Vektor felirasa végpontjaival (végpont — kezdépont)

A(XA;yA);B(xB;yB):E:@_a:('xB;yB)_(‘xA;yA):(xB_xA;yB_yA)

‘A—B" :\/('XB _'XA)2 +()’B _yA)2

. x, y, 1
Haromszog teriilete Typc, = 5% s 1
Xeo Yol

Pontok kollinearitasa
A(x,y,):B(x,355);C (x5 yc) kollinedrisak, ha E| |B—C
B~ X4 _ Yp~Va

Q(XB_XA;yB_yA)D(xC_xB;yc_yB)<:>x -
Xe=Xg Y~ Vs

x, y, 1 x, y, 1
-xB

T vy |=0&=x, y, 1=0

1
ABCAZE
Xe Yo 1 Xe Yo 1



Szakasz felezOpontja

Haromszog salypontja

az [AB] G felezdpontja esetén:

M kiils6 pont esetén:

M helyett O-t (origd) irva:
A(xA;yA);B('xB;yB);

az ABC, G sulypontja esetén:

M kiils6 pont esetén:

M helyett O-t (origd) irva:

GA+GB=0

MG:E(MZ+M§)

2

0G =1 (04-+08)
2

X, +x
_ X T X
= X = » Yo

2

—_— —  — —

GA+GB+GC=0

MG:l(M+M—B+M—C)
3

Yt
2

OG =1 (0A+0B+0C)
3

X, + X, +X VotV +Y
A(xA;yA);B('XB;yB);C('xC;yC) = X = %;yc = %
Egyenesek egyenletei

u(a;b) iranyvektor < olyan vektor, amelyik parhuzamos az egyenessel
n(c;d)norméalvektor < olyan vektor, amelyik mer6leges az egyenesre = u(a;b) L n(c;d)
m az egyenes iranytényezoje,
a az egyenes OX tengely pozitiv irdnydval bezdrt trigonometriai irdnyban mért szoge

- . b
Ha u(a;b) iranyvektor, = m=tga=—

a
Ha ;z(a;b) normalvektor = ;t(—b; a) irdnyvektor
Adott A(x,;y,) ponton dtmend egyenes u(a;b) irdnyvektoros egyenlete: A R _by A
a
Adott A(x,;y,) ponton dtmené egyenes iranytényezés egyenlete: y—y, =m(x—x,)
Két adott A(x,;y,)és B(x,;y,) pontokon dtmend egyenes egyenlete: y—y, =28 (x—x,)
Xp =Xy
Mivel ekkor u irdnyvektornak az AB = (x, —x,;y, -, ) vektort vessziik, ezért ~ m,, = s~ Va
Xp — Xy
x y 1
Determinénsos alak: x, y, 1I=0
Xg yp |1

Az egyenes éltalanos egyenlete:
Az egyenes iranytényez0s egyenlete:
d :ax+by+c =0és d,:a,x+b,y+c, =0 egyenesek.

ax+by+c=0
y=mx+n

Két egyenes parhuzamos d,| |4, ha: m, =m, és n, #n, Ekkor u, | |u_.2
Két egyenes egybeesik d =d, ha: m;=m, és n, =n, Ekkor I/—t; | |le2
b b
Két egyenes parhuzamos ha: R Két egyenes egybeesik ha: R
a, b, «c a, b, ¢
Két egyenes merdleges, d 1d, ha: m; -m, =-1 azaz ha u_; L uj
ha: a,-a,+b,-b, =0
, . " < |a‘xA +by, + C|
Pont tavolsaga egyenestdl: adottak d: ax+by+c =0 egyenes és A(x,;y,)pont. d(A;d)=——="—

Ja* +b?



